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I _ مقارنة عددين حقيقيين :  

      
   : قاعدة – 1)             

  
  

  
  
  
  

  : أمثلة – 2)
2:          لنقارن العددين   -- 1)                 3 3    و    −4 5−  

  
  :       لدينا  

  

                 

( ) ( )2 3 4 3 5 2 2 4 3 5

2 3 3 5 4

3 1

− − − = − − +

= − + −

= +

  

  

3:        و بما أن   1 0+ )    :    فإن   ≤ ) ( )2 3 4 3 5 0− − − ≥  
  

2   :            و منه فإن   3 4 3 5− ≥ −  
  

  
:   بحيث     و  x:    لنقارن العددين  -- 2)   y  3x y= −

3

.   
  

x:     لدينا   y− = −

3 0− ≤0

     
      

:        فإن   و بما أن     :x y− ≤.   
  

x:    و منه فإن    y≤     
  
II _الترتيب و العمليات :   

  

  : الترتيب و الجمع – 1)             
  

  :   خاصية-- )                    أ
  
  
  
  

أهم 
فقرات 
  الدرس

  مادة   ـــــــــــات و العمليالتـرتيــب
  الرياضيات

3AC  

ab
0a b

 و  . عددان حقيقيان 
−إذا آان  ≤a b ≥ن     فإ
0aإذا آان  b− ≥a b≥    فإن  

abc
a b

 و و  .  أعداد حقيقية 
إذا آان   فإن ≥

a c b c+ ≤ +  
ذ



  : مثال      * 
  

3x x  نعتبر                      .>:    عددا حقيقيا بحيث
x 5 لنقارن العددين                       و   −2   .  −

  
x 3:       لدينا     >

  
  :    يعني   أن    

( ) ( )
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5 3

5 3 5
x
x

5+ − < + −

− < −
   :5 2

  

x −و بالتالي فإن   < −  
  

  :   خاصية-- )ب
  
  abcd

a b

  و  و  و  .  أعداد حقيقية 
      

  
  
  
  
  

  : مثال      *
                                          x عددان حقيقيان بحيث     و      : y3x <y>

5
   .2   و   

x:                                               لنبين أن   y+ <

3
2
x

y
< ⎫

⎬> ⎭

3
2

x
y
< ⎫

⎬

 .  
  

:             يعني  أن    :   لدينا  
< ⎭

2 3

   

  

x   :                                       إذن     y+ < +

5

   
  

x:   و باتالي فإن   y+ <

27

       
  

  : الترتيب و الضرب – 2)
  

  :   خاصية-- )أ
  
  
  
  
  
  
  

  : مثال      *
5   11       يعني أن     ≥11:                                           لدينا    27 5× ≤ ×

                   11 )        11  يعني أن    ≥27 ) ( )4 27 4× − ≥ × −

               ≤  
aن   إذا آان و                فإ c b d+ ≤ +

c d                ≤ 

abc و و  .  أعداد حقيقية 
0c > aن  b≤ ن إذا آا وa c b c× ≤ ×     فإ

aإذا آان  b≤ و c aن >0 c b c× ≥ ×
b c

    فإ
aإذا آان  c× ≤ ×0>a b≤

a c b c
ن c    فإ و 

×إذا آان   ≥ ×0<a b≤ إن   فc  و 



  :   خاصية-- )ب
  

  abcd

a b

  و  و  و  .  أعداد حقيقية 
    
  

_www.anissmaths.ift.cx نيابة المحمدية–أستاذ بالثانوية الإعدادية ابن رشيق / الرياضيات بالثانوي الإعدادي للأستاذ المهدي عنيس موقع  _ 
 aniss_elmehdi@hotmail.com:  العنوان الإلكتروني/  85 37 15 063: الهاتف النقال  / المحمدية - 2 الطابق - حي رياض السلام 143: العنوان 

  
  
  
  

  : مثال      *
                                         xعددان حقيقيان موجبان  بحيث    و     : y3x 2  و > 6y <.   

6  :                    لنبين أن                           3xy <.   
  :                               لدينا  

                                        
3

2 6

x
و

y

⎫< ⎪
⎬

< ⎪⎭

3

  :       يعني أن    

                                                                                       
  

  
  
  
  
  
    

  :وبالتالي فإن                                                               
  

  : الترتيب و المقلوب – 3)
  

  :   خاصية-- )أ
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  : مثال -- )ب
  

7:  لدينا                     1 1    يعني أن        ≥    1
7 13
≥

5≥

   

1     يعني أن       11                                1
11 5

≤  

 

               ≤  
a    إذا آان و                فإن c b d× ≤ ×

c d                 ≤ 

2

3 2

2 3 6

2 18

2 9 2

2 3 2

2 3 2

x y

xy

xy

xy

xy

xy

× < ×

< ×

<

< ×

< ×

< ×

6

 

6 2xy <

ab

a b

  و  . عدادن حقيقيان موجبان قطعا 

≥ن إذا آا فإن  
1 1
a b
≥  

1إذا آان  1
a b
≥a b≤    فإن  



  : الترتيب و المربع  – 4)
  

  :   خاصية-- )أ
  ab

a b
   و  .    عددان حقيقيان موجبان 

2إذا آان           فإن ≥ 2a b≤
2 2a b          إذا آان

  
a     فإن≥   b≤
  

  : مثال      *
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                                        5 2      يعني أن  ≥11 25 25   .      أي    ≥11 121≤

7 2

  
  :   خاصية-- )ب

  
    ab

a b
 و  .    عددان حقيقيان سالبان 

  
2إذا آان           فإن ≥ 2a b≥

2 2a b≥a b≤ ن     فإ         إذا آان
  
  
  

  : مثال      *
                                        − ≤ −( ) ( )2 27 4− ≥ −16≥    49    أي       يعني أن     

  
  : الترتيب و الجذر المربع  – 5)  

  
  :   خاصية-- )أ

  ab
a b

   و  .    عددان حقيقيان موجبان 
            فإن ≥

  
  

  : أمثلة      *
3   و  10:    لنقارن العددين  – 1)                                         3.   

  
  :لدينا  

         
( )

2

2

10

3 3

= 10

27
و

⎫
⎪
⎬

= ⎪⎭

)    إذن   )22
10 3 10    و  منه فإن ≥3 3 3≤  

  
3   و  −6:   لنقارن العددين  – 2)   2−.   

  
  :لدينا  

        
( )

2

2
3 2

=6 6

18
و

⎫
⎪
⎬

= ⎪⎭

)    إذن   )22
6 3 6ن    و  منه فإ ≥2 3 2≤  : 6ن و بالتالي فإ .   3 2− ≥ −  

  

aن    إذا آا b≤  
a       إذا آان bفإن     a b≤ ≤



III _التأطيــر :   
  

  : تأطيــر مجموع عددين  – 1)
  
  y b azt x و  و  و و و :    أعداد حقيقية بحيث 
  x a y≤ zو  ≥ b t≤ ≤

z ya b
       

x t≤ + ≤+ +    
  

  : مثال      *

_www.anissmaths.ift.cx نيابة المحمدية–أستاذ بالثانوية الإعدادية ابن رشيق / الرياضيات بالثانوي الإعدادي للأستاذ المهدي عنيس موقع  _ 
 aniss_elmehdi@hotmail.com:  العنوان الإلكتروني/  85 37 15 063: الهاتف النقال  / المحمدية - 2 الطابق - حي رياض السلام 143: العنوان 

                                        x عددان حقيقيان بح و y   :  3يث 8x≤ 4  و ≥ 2y− ≤ ≤   
x y    .+                                       لنؤطر   

  :                      لدينا  
( )                                     3 4 8 2x y+ − ≤ + ≤ +

1:     إذن   10

  
  

x y   − ≤ + ≤   
  

  : تأطيــر مقابل عدد حقيقي  – 2)
  
  a : x   عدد حقيقي بحيث  a y≤ ≤

y a− ≤ − ≤ − x:          سيكون لدينا     
  
  
  

  : تأطيــر فرق عددين  – 3)
  

y b azt x و  و  و و و :    أعداد حقيقية بحيث   
  x a y≤ zو  ≥ b t≤ ≤

t ya b
     

  x z≤ − ≤− −  
  
  

aر لتأطي:     ملاحظة هامة       * b−  نضع ،  : ( )a b a b− = +   . ثم نطبق القاعدتين أعلاه −
  

  : مثال      *
                  x عددان حقيقيان بحي و y   :  3ث 8x≤ 4  و ≥ 2y− ≤ ≤  

x                                           لنؤطر   y−.   
  : لدينا  
                 2 4y− ≤ − ≤3 8 ≥x    و    ≤  

  
( ) 3   :    إذن   2 8 4x y− ≤ + − ≤ +

    :2

  
  

1                و منه فإن    1x y≤ − ≤    
  
  



  : تأطيــر جـداء عددين  – 4)
  

  yzt abx و  و  و و و :    أعداد حقيقية موجبة بحيث 
  x a y≤ zو  ≥ b t      ≤ ≤

z ya b   x t≤ × ≤× ×   
  

   :1 مثال      *
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                                           x عددان حقيقيان بحي و y    :3 7 ≥xث   ≤y≤ ≤ 1   و   3    
x                                             لنؤطـر    y×.   

  :لدينا 
                                3 1 x y 7 3× ≤ × ≤ ×

     :3 21

   
  

x y ≥                      إذن   × ≤  
  

   :2 مثال      *
                                            x ب عددان حقيقيان  و y    :5 2 −xحيث   ≥   و  ≥ −3 6y≤ ≤   

x                                              لنؤطـر    ×.   y
  

  :لدينا 
             2 5x≤ − ≤  

  

  :                        إذن 
(                                  ) 5 6x y2 3× ≤ − × ≤ ×6 3 ≥0xy    أي       − ≤

30 6

  
  

xy− ≥:     و منه فإن                           ≤ −.   
  

  : تأطيــر مقلوب عدد حقيقي غير منعدم  – 5)
  
  
  
  
   
  

  : تأطيــر خارج عددين  – 6)
  
  
  
  
  
  
  

aلتأطير :    امة   ملاحظة ه     *
b

1a:   ، نضع   a
b b
=   . ثم نطبق القاعدتين أعلاه ×

  
  

a و x و y : x   أعداد حقيقية غير منعدمة بحيث  a y≤ ≤

1    : سيكون لدينا   1 1
y a x
≤ ≤  

zt000t ≠ z b و ≠ y  و ≠ b ax أعداد حقيقية بحيث     :     و
x و

 و  و  و و
a y≤ zو  ≥ b t≤ ≤       

xسيكون لدينا    y
t

a
b z

≤ ≤  



  : مثال      *
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                                           x عددان حقيقيان بحي و y    :3 7 ≥xث   5   و  ≥ 9    y≤ ≤

xلنؤطر    
y

.   

  :  لدينا  

          1 1 1
9 5y

   ≤ ≤

  :  إذن  

             1 13 7
9 5

x
y

1
× ≤ × ≤ 3       أي      × 7

9 5
x
y

≤ ≤

:    

  

1و بالتالي  فإن    7
3 5

x
y

  ≤ ≤

a
6 8

  
  : تمرين تطبيقي *

  :     أعداد حقيقية بحيث  c  و b  و                        
                        a≤ 4     و   ≥ 2b− ≤ ≤ −3 5c− ≤ ≤

2a  2 و 4a b c

       و    

+b  2   و   :                        أطــر          2    و  −
a b
b
+

2

      :2 2 26 8a

   

  :الحــل 
   .a تأطير – 1)          

  

≤ 236≥                    لدينا   64a≤ ≤

2

        :( )2 222 4b

    :           و منه فإن   
  

   .b تأطير  – 2)
  

)         لدينا    )− ≤ ≤ −    :  24 16b≤ ≤

2 4c

       و منه فإن
  

a تأ– 3) b +طير  −

8 2 4b

.  
  

−    :     لدينا            ≤ ≤ −     
)                      و   )4 3 4 4 5c− × − ≤ − ≤ − ×4 20c≤ − ≤

(

   12     أي      
  

) ( )6 8 12 2 4 8 4 20a b c+ − + ≤ + − ≤ + − +

10 2 4 24a b c

:             إذن    
  

≥:   و منه فإن     + − ≤ 
  

2 تأطير – 4)
a b
b
+.  

( ) ( 8(      :                              لدينا    2a b6 4+ − ≤ + ≤ + −2 6a b≤ + ≤           أي      

2        و                                   
1 1

16 4b
1

≤ ≤

   :

   

)                   إذن   ) 2
1 1 12 6

4
a b

b16
× ≤ + × ≤ 2       أي     ×

2 6
16 4

a b
b
+

≤ ≤

         :

  

2                          و بالتالي فإن  
1 3
8 2

a b
b
+

≤ ≤  


